Zadania na XXI11 Podkarpacki Konkurs Matematyczny
im. Franciszka Leji

Poziom |11
(klasy trzecie liceum i technikum po szkole podstawowej)
Etap powiatowy
17 lutego 2023 r. godzina 10.00
(150 minut)

1. Wykaz, ze dla kazdego k catkowitego liczba : k° — k jest podzielna
przez 30.

2. Dane sg dwie funkcje: f(x) = x2 —2x+m
i g(x) = (1 —m)x?+ (m — 2)x + m — 1. Dla jakich warto$ci
parametru m nierownos¢ f(x) > g(x) jest zawsze spetniona?

3. Janek 1 Zenek razem naprawiajg samochod w ciggu 10 godzin.
Niestety po 4 godzinach wspdlnej pracy Janek musiat zajaé¢ si¢ innym
pilnym zleceniem. Zenek sam dokonczyt rozpoczeta naprawe, pracujac
kolejne 9 godzin. W jakim czasie kazdy z mechanikow naprawitby ten
samochdd samodzielnie?

4. Przyprostokatne AB 1 AC trojkata prostokatnego ABC s3g srednicami
2 okregow, ktore przecinajg si¢ w punkcie P lezacym na
przeciwprostokatnej. Punkt P wraz ze srodkami tych okregow tworzy
trojkat o polu 1. Oblicz pole trojkata ABC.

5. Rozwiaz uktad rownan w zbiorze liczb pierwszych :
x?+y% +2z% =2k
xy +yz+xz=k+ 10.
x+y =5z

Powodzenia!



